Valosziniségszamitas feladatok

Klasszikus valGsziiség

1./ Egy csomag magyar kéartyat jol 6sszekeveriink. Meangiak a valésziisége, hogy a 4
asz egymas utan helyezkedik el?
2./ 100 alma kozil 10 férges. Mennyi a valésigigge, hogy valogatas nélkul 5 almat kivéve,
kozottuk lesz férges alma?
3./ Két testvér ugyanabba a 27-es létszamu osztaliaEpy gyors sorakozonal mindenki
beall valahova.
a./ Mennyi a valészitisége, hogy a két testvér kdzott pontosan 10-enk&lina
b./ Hogyan valtozik az eredmény, ha kér alakban hélyegaek el?
4./ A 32 lapos magyar kartyabdl 4 lapot véletlenserr kivalasztunk. Mennyi annak a
valdszirisége, hogy a kihlzott lapok kdz6tt pontosan egyspés egy asz lesz?
5/ Egy urnaban 6 piros, tobb fehér és fekete gobm v

Annak a valosziilsége, hogy egy golyot kihlzva, az fehér vagy felee: l;’; hogy piros

vagy fekete szi’hlesz:%. Hany fehér és fekete goly6 van az urnaban?

6./  Annak a valGszifisége, hogy egy most felvetigkolai hallgat6é diplomat szerez, 0,4.
Hatarozza meg annak a valosgégét, hogy 5 hallgato kozdl
a.l senki sem szerez diplomat,
b./ pontosan 1 hallgat6 szerez diplomat,
c./ legaladbb 1 hallgat6 diplomas lesz,
d./ mindenki diplomat szerez!

7./ EgQy pénzérmét 10-szer egymas utan feldobunk. H kejpunk, azE-fel, ha irast, azt-
vel jeloljuk. Mennyi annak a valés#Zisége, hogy aF és| betiknek ez a 10 eletn
sorozata tartalmaz két azonosiibetgymas utan?

8./ Egy vendédl egyik asztalanal 12 vendég ul. Osszesen renddnikeg sort, 4tésztat, 3
kavét eés 2 fagylaltot. ( Minden vendég csak egegltéendel és a sorok, tésztak, stb.
teliesen egyformak. ) A pincér emlékszik arra, hagiol mennyit kell hoznia, de teljesen
elfelejtette, hogy mit, kinek kell adnia. Talalonsaétosztja amit hozott. Mennyi annak a
valészirisége, hogy mindenki azt kapja amit kért?

9./ Mennyi a valoszitisége, hogy ha valakinek az 52 lapos francia kadlydl3 lapot
kiosztanak, akkor legfeljebb 3 asza lesz?

10./ A 32 lapos magyar kartyacsomagbol kihtzunk 6 lapgnnyi annak a valészisége,
hogy e hat lap k6z6tt mindegyik szidfelrdul?

11./ Egy rossz, de néhaiikods villanykapcsolo atlagosan a 12-ik probalkozasrajtggy fel a
villanyt. Mennyi a valoszifisége, hogy a harmadik kisérletre gyullad fel am?

Feltételes valdszitiség

12./ Harom kockat feldobunk. Feltéve, hogy a dobott s#arktzott nincs két egyforma,
mennyi a valosziilsége, hogy legalabb az egyiken 6-os van?

13./ Ha nagyon sok kétgyerekes csalad kozll kivalaszttdtlenszdien egyet, és megtudjuk,
hogy legalabb az egyik gyermek lany, mennyi a \@hisége, hogy van fil is a
csaladban?

14./ Harom kockaval dobunk. Mekkora a valés@ége, hogy az egyik kockaval 6-ost dobunk,
feltéve, hogy a dobott szamok 6sszege 12



15./

Bizonyitsa be, hogy h&(A) = 0,7 és P(B) = 0,8, akkor P(A{ B) > 0,625

Teljes valOsziniség tétel, Bayes-tétel
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23./

24.]

Péter pénzét 3 egyforma boritékban tartja; adbels két ezerforintos, a masodikban egy
ezer- €s egy Otezer forintos, a harmadikban egy éseharom Otezer forintos van. Péter
taldlomra kivesz egy boritékot, és abbdl taldlorkifalz egy bankjegyet. Mennyi a
valbszirisége, hogy ezerforintost hazott ki?

Egy gyarban harom gép gyartja a csavarokat. Adkei 25%-at a2 gép,35%-at 8 gep,
40%-at aC gép gyartja. AZA gep 5%-ban, 8 gép 4%-ban, & gép pedig 2%-ban termel
selejtet. Ha egy talalomra kivalasztott csavarjsemennyi a valészilsége, hogy azt az
A gép gyartotta.

Egy mihelyben harom friszakban gyartanak azonos terméket. Egy napon a&diss
gyartott termékbl az el$ miszakban 40%, a masodik és harmadiksmakban 30-30%
készilt. Az el miszakban 2%, a masodikban 3%, a harmadikban 5% &ibdeeszult. A
harom nfiszakban elkésziilt teljes mennyiségbéletlenszdien kivalasztunk egy darabot.
Mennyi a valoszitisége, hogy ez hibatlan termék.

Egy urndban 3 cédula van az 1, 2 és 3 szamokkgkzémozva. Visszatevés nélkul
egymas utan keét cedulat kindzunk. Jel#jezt az eseményt, hogy mind a két kihuzott

cédulan pératlan szam &ll. Szamitsa I@(aﬁ{ 3) feltételes valoszirségeketi =1, 2), ha

a B feltételek a kovetkeéképpen vannak definialva:
a.l A B, feltétel azt jelenti, hogy az 1 a két kihuzottraz&zott van.
b./ A B, feltétel azt jelenti, hogy &lse az 1-est huztuk, vagy éfs a 2-est és

masodszorra az 1-est.
Egy mihelyben harom fiszakban gyartanak azonos terméket. Egy napon a&diss
gyartott termékbl az el$ miszakban 40%, a masodik és harmadiksmakban 30-30%
készilt. Az el miszakban 2%, a masodikban 3%, a harmadikban 5% &ibdeeszult. A
harom niiszakban elkészilt teljes mennyiséigiéletlenszeren kivalasztunk egy darabot és
megvizsgaljuk. A termék hibas. Mennyi a valGsizége, hogy a Il. szakban gyartottak
ezt a terméket?
Egy egyetemi vizsgan a& szakos hallgatok 60%-a, B szakos hallgaték 75%-a, @
szakos hallgatok 85%-a vizsgazik sikeresenAfszakos hallgatok az évfolyam 40%-éat, a
B szakos hallgatok az évfolyam 35%-at teszik ki. Mem valoszifisége annak, hogy egy
véletlenszdien kivalasztott hallgatonak nem siker(lt a vizsgéja
Harom gyarban TV-képcsoveket gyartanak. A% gigar adja a teljes mennyiség negyedéet,
a masodik az egész 45%-at, a maradéekot a harmgdiban készitették. Egy vizsgélat
soran kiderult, hogy az @t mikddési oraszamot az élggyarban gyartott képcsovek
15%-a, a méasodikban gyartottak 30%-a, a harmadildygmtottak 25%-a éri csak el.
Mennyi a valdszitisége, hogy a teljes mennyiségbgy talalomra kivalasztott képcsaz
elsirt ideig mikodik?
Egy varosban ugyanannyi no van, mint férfi. Mind€y©00 no kodzul 25 és minden 100
férfi kozll 5 szinvak. Mennyi a valésfisege annak, hogy a szinvakokrdl vezetett
nyilvantartasbol egy taldlomra valasztott kartog #gfi adatait tartalmazza?
Feldobunk egy érmét. Ha fej, akkor a 2 piros éshér lapUA kockaval, ha iras akkor a 2
fehér és 4 piros lapB kockaval dobunk 2-szer egymas utan. Mennyi a zahisége,
hogy a masodik dob4s eredménye piros
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Megoldasok

!
P= 429 _ 0,0008
32!

A: lesz férges a valasztottak kbzbzr, nem lesz férges a valasztottak kozott.
(goj
— 5
P(A)=1-P(A)=1- ~ 22 = 04162
100
5

|
182110 . 0,0000000139

a./ P=

162010
b/ P= % = 0,0000000139 (nem Valtozik)

Két eset lehetséges: A piros asz vagy a 4 valaseipott van, vagy nincs kozottik.
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Legyen az urnaban a 6 piros golyo melbettehér ésyfekete golyo.

igy

3__Xxty
igy g 6 g i ; Y1 Az egyenletrendszer megoldase=5 ésy=4.
3 6+x+ y
5
a./ 06°, b./ (J [(D,4[06*, c./ 1-06°, d./ 04°

P(van két azonos bigt= 1 —P(nincs két azonos higt= 1—% =0,998

_ 34312!

=0,000476

. , . 4)19
P(legfeljebb 3 4sz lesz) = 1P{4 asz lesz) :1_T =0,9974.
Két eset lehetséges: Egy sZih® db, és a maradék harom szihb— 1 db, vagy két
szinkbl 2 — 2 db, és a maradék két szihb— 1 db.
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11/ P= 4— =0,07002
12 12 12
12/ A: Van hatos dobas. B: Nincs két egyforma dobas.
6[504 3(504
P(8)="2 p(ag)= 2214,
. P(AB) _ 3514
I P\AB)= =05.
9y PAB)= P(B) 652
13./  Alehetséges eseteltl, If , fl, ff .
A: Van lany a csaladban. B: Fil is van a csaladban.
2
p(B|A)_M:A:E
P(A) 3 3
4
14./ A az egyik kockan 6-0s van. B: a dobott szdmok dsszege 12.

Az Bsszes esetek szaréa:
A B esemény a kovetkézsetekben kdvetkezik be:

A dobasok eredménye: 1,56 darabszam 3!'=6
2,4,6 3'=6
|
2,55 S
21
|
3,3,6 3 _3
21
3,4,5 3'=6
4,4,4 1
15
P(AB) _ ¢ _15
PIAB)=——=—-—-=—=06
(4fe) P(B) 25 25
6°

15/ P(A+B)=P(A)+P(B)-P(AB). Mivel P(A+B)<1, ezért

igy P(NB):% 82 =0,625.

16/  A: Ezer forintost htzott kiB : Az i -k boritékbél huzta kli = 1,2,3).

P(A) = z P(AB )= —E1+1al- 1d_7

i= 34 12
17 A: Avélasztott termék selejt.  B.: Az i -k gép gyartottdi = A,B,C).

P(A)= i P(AB )= 025005+ 035[D04+ 0,4[D02=0,0345

i=1

P(AB)P(B,) _ 0250005 _ o

P(B,|A)=
(B4 P(A) 0,0345
18./  A: Avalasztott termék hibatlan. B;: Az i -k miiszakban gyartottali = 1,23).

P(A)= i P(AB )= 04098+ 03(D97+ 03D95= 0,968

i=1



2 1
P(AB) _6 _1 P(AB,)_6_1
19/ al P = =0-="p; pAB,)==2=2==,
o/ PAB)=pE) T Ae)="5g} =373
6 6
20./  P(hibas)= 04002+ 03003+ 03[DO5= 0,032.
P(Il .- bangyartottak hahibas) = 031003 _ 28125
21./  P(bukott)= 0404+ 035[D25+ 025[015= 0,285.
22./  P(j6 )= 025[D15+ 045[03+ 030D25= 0,2475.
23./  P(szinval} = 0503-22_+ 050~ = 0,0275.
1000( 10C
P( férfi, haszinval = 051005 _ 49091

0,0275
24.] Az els dobas eredménye érdektelen.

P(a méasodikpiros ) = O,5E4§—+ O,SEIg =05



