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ElsOrendi logika:

Prenex- , Skolem — normalforma

PRENEX - normalforma:

Hozzuk Prenex — normalformara a kovetkezo kifejezést:

Ix[3y (B(xy) AP(Y)) = Vy3zG(xy2)]

1.1épés: implikaciok atirasa A(X) — B(y)=—A(X) v B(y)
Ax[23y Bxy) AP(Y) Y Vy3IzG(xyz)]

2.1épés: de Morgan azonossagok —3IAxAX) =V x~A(X)

—~VxAX) =3 x~A(X)

Ix[Vy = (B(xy) AP(Y)) VVy3zG(xyz)]

Ax[Vy (CBxy) V-Py)VVy3IzG(xyz)]

3.1épés: kvantor kiemelés (Ez utan Prenex forma)

- VXAX)VVxBX) =VxVy(AX)V B())
(NEM = V x (A(x) V B(x))

- VxA®X) AVXB()=Vx(AX) ABX))

- IxAX)VIxB(Xx)=3Ix(AXX)V B(X)

IxAX)AIxBX)=3Ix3Iy (AKX) A B(Y))
(NEM =3 x (A(x) A B(x))

AxVylVy23z[-B(xyl)V-Pyl) Vv G(xy2z)]
4.1épés: disztributiv szabalyok alkalmazasa a konjunktiv normalformara valé hozashoz
(Ez utan Prenex normalforma)

Av(BAC)=(AVB)A(AVC)

ANBVC)=(AAB)V(AAC)

Jelen feladatban nem kell hasznalni mivel mar konjunktiv normalformat kaptunk.
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5.1épés: SKOLEM - normalforma:
,3” kvantorok valtozoinak kiértékelése
X—C
z—f(yl,y2) - avaltoz6 fligg az 6sszes elétte allo ,,v” kvantor valtozéjatol (mas ,3”

kvantorétdl nem)

VylVy2[=B(c,yl) V-Pyl) v G(c,y2, f(y1,y2))]

1.) Hozzuk Skolem - normalformara:

AxKE) V-V [(RE)ATE) — QX)) =~ Vy (— Q) — P(xy)]
1.implikaciok

AxKEV=VX[>CREATE)VQX) V-VyQI) VPxy)]
2. de Morgan

IxKE VIX[CREATE)VQAX) AVY Q) VPEy)]

IxKE) VIX[CRE) V-TE VQA) AVY (QY) VPEy)]
3.kvantor kiemelés

AxVy{KE) V[RE) V=T vVQx) A (QY) vV PEY)]}
4.disztributiv szabalyok (itt most AV (BAC)=(A Vv B) A (A VC))
AxVy{[KE) V=R V=T vV Q)] AKX VQY) vV P(xy)]}
5.Skolemizalas

X—C

Vy{[K(c) V=R(c) V=T(c) v Q] A K(e) vV Q) vV P(c.y)]}

2.) Hozzuk Skolem - normalformara:

Vx[VyP(xy) A3y ~(Qy) » Px,a@)] — ~Vx3y[P(y,x) = R(Xy)I
1. implikaciok

~(Vx[VyPxy) A3y (QY) A~ PXa)]) V=V x3y[~P(yx) vV R(XY)]



Jusztin Marton

2.de Morgan
Ax[Fy~Pxy) VVy QYY) VPXa)] vV IxVy[P(yx) A= RXY)
3.kvantor kiemelés
Ax[Fy~Pxy) VVy (- QY) vV PXa) vV y(P(yx) A~ RXY))]
Ix[Fy ~P(xy) VVyl (- QY1) vV P(x,a@) vV y2 (P(y2,x) A= R(xy2))]
Ix3yvVylVy2[~P(xy) V(- Q(yl) vV Px.a) v (P(y2,x) A~ R(x,y2))]
4.disztributiv szabalyok
Ix3AyVylVy2 [{—P(xy)V—Q(yl VPXaV (P(y2,x)}A
M PEY) V= QYD) V P(x,8) V= R(X,y2)}
5.Skolemizalas
x — Sl
y — 2
VylVy2[{—P(s1,s2) V-Q(yl) v P(sLa) Vv (P(y2,s1)} A
A= P(s1,s2) V= Q(yl) v P(sl,a vV~ R(s1,y2)}]
3.) Kis segitség skolemizalashoz
Ix13x2
xl—c
x2 —d
Vy3dx
x — f(y)
Ix1Vx23x33x4Vx53x6
xl—c
x3 — f(x2)
x4 — g(x2)
x6 — h(x2,x5)
Forrasok:

2. feladat: http://www.inf.unideb.hu/~varteres/mi2folia/foliafo.pdf
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