7.hét

Gazdasagos favazak keresése: Prim és Kruskal
algoritmusok

Prim algoritmus:

A Prim algoritmus egy olyan moh¢ algoritmus amellyel egy 6sszefiiggd sulyozott graf
minimalis feszit6fajat lehet meghatarozni. Egy csticsbdl indulva ndvekszik amig az 6sszes
csucsot el nem éri. Lépései:

1. Valasz egy tetszdleges csucsot, ez lesz a minimalis feszitéfa els6 eleme
2. Mindaddig, amig a kiindulasi grafunknak van olyan cstcsa amely még nem szerepel a
minimalis feszit6faban, addig végezd el az alabbi Iépéseket:

-Valasszuk ki a minimadlis feszitéfa csucsa(i) és a fiban még nem szereplé
csucsok kozott futd azon €lt, amelynek a legkisebb a koltsége.

Masképpen: Egy tetszdleges csucsbol indulva elkezdjiik felépiteni a fankat, mindig a
legkisebb koltségli ¢leket behtizva tigy hogy a behtizott ¢l ne alkosson kort.

FONTOS: amennyiben minden lépésben csupan egy valasztasi lehetdségiink van, tehat egy
legkisebb sulyu ¢€l, akkor biztosan csak egy megoldas van. Ha nem, akkor lehet akar tobb is.
(ha minden 1t koltsége kiilonbozik, akkor a megoldas egyértelmii)

1., Keresd meg a minimalis feszitéfat Prim algoritmussal!
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1. Valasszuk el0szor a D cstcsot, ez lesz a fank els6 eleme
2. Adjuk hozza a legkisebb sulyu élet AD-t



Adjuk hozza a legkisebb sulyu ¢let DF-et
Adjuk hozza a legkisebb sulyu élet AB-t
Adjuk hozza a legkisebb sulyu élet BE-t
Adjuk hozza a legkisebb sulyu élet EC-t
Adjuk hozza a legkisebb sulyu élet EG-t
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2., Prim algoritmus: Ez egy jo példa arra, ha esetleg két kiillonb6z6 megoldast is kaphatunk, de
az utikoltség ugyan annyi lesz minddkét esetben:
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Kruskal algoritmus:

A Kruskal-algoritmus egy sulyozott grafokat feldolgozé moho algoritmus. Ha a graf
Osszefiiggd, akkor minimalis feszitdfa megalkotasara szolgal, ha nem, akkor minimalis feszitd
erd6t hoz létre. Lépései:

0. Allitsuk a koltségiik szerinti ngvekvé sorrendbe az éleket

1. Valasszuk ki a legkisebb stulyu élt

2. Amennyiben az ¢l nem alkot kort a késziild minimalis feszitéfank
grafjaban/részgrafjdban akkor huzzuk be az €lt. ( nem kell hogy az ¢l illeszkedjen az
késziilo fankra, lehet tole kiilon 4ll6 is)

3. Ezt folytassuk, amig az 6sszes csucs nem szerepel a feszitéfaban vagy megvan az n-1
db él (n db cstics van).

FONTOS: amennyiben minden 1épésben csupan egy valasztasi lehetdségiink van, tehat egy
legkisebb sulyu €l, akkor biztosan csak egy megoldas van. Ha nem, akkor lehet akar tobb is.
(ha minden 1t koltsége kiilonbozik, akkor a megoldas egyértelmii)

1., Keresd meg a minimalis feszitdfat az alabb Osszefliggd grafban Kruskal algoritmusanak
felhasznalasaval!


http://hu.wikipedia.org/wiki/Gr%C3%A1felm%C3%A9leti_fogalomt%C3%A1r#S.C3.BAlyozott_gr.C3.A1fok_.C3.A9s_h.C3.A1l.C3.B3zatok
http://hu.wikipedia.org/wiki/Gr%C3%A1f
http://hu.wikipedia.org/wiki/Moh%C3%B3_algoritmus
http://hu.wikipedia.org/wiki/Gr%C3%A1felm%C3%A9let#.C3.96sszef.C3.BCgg.C5.91s.C3.A9g
http://hu.wikipedia.org/wiki/Minim%C3%A1lis_fesz%C3%ADt%C5%91fa

Megoldas:

Eldszor rendezziik stulyozés szerint novekvd sorba az éleket.
AD,CE,DF,BE,AB,CB,EF,EG,BD,FG,DE

1.

© gk wh

Valasszuk ki a legkisebb sulyt élt, ami jelen esetben vagy az AD vagy a CE,
tetszOlegesen valasztunk kettdjiik koziil. Legyen az AD az elsd

Valasszuk ki a kovetkezo legkisebb sulyu élt CE

Valasszuk ki a kovetkez6 legkisebb sulyu élt DF

Valasszuk ki a kovetkezd legkisebb stlyu ¢lt BE

Valasszuk ki a kovetkezd legkisebb sulyt élt AB

Valasszuk ki a kovetkezd legkisebb sulyu élt CB, de ez kort alkotna, ezért
kihagyjuk

Vialasszuk ki a kovetkezd legkisebb sulyu élt EF, de ez kort alkotna, ezért
kihagyjuk

Valasszuk ki a kovetkezd legkisebb stulyt élt EG meg is van az n-1 éliink (n db
csucs van) ezzel készen is vagyunk



