Sas-Tas feladatok

. . vy . Y . 0 1
1. a)Legyen az A: R*> — R’ leképezés matrixa a kanonikus i,j bazis par esetén A= L 0} .

Add meg a leképezés matrixat gy, hogy a kiindulasi térben is €s a térben is ahova képez a
, . 3 4
bazis: a, :[ ],gz ={ J
1 2

3 4
Mo: S= L 2} . Mivel a kiindulasi és képtér ugyan az, ezért S™' - A -S Osszefliggést

1|12 -4
alkalmazzuk az attérési matrix kiszamolasahoz. S™' = —{ } .

2(-1 3
. -5 -6
ST A-S=
4 5

b) Adjuk meg az a,,a, bazisban felirtx, = {

1
2} vektor képét az el6z6 pontbeli leképezés

alkalmazésa utdn a képtér a,,a, bazisaban.

Mo:

P e IR
S R R
1 -2

2. Legyen az A: R*> » R’ leképezés matrixa a kanonikus bazis parban A={0 1 |. Add mega
4 -1

leképezés matrixat ugy, hogy a kiindulasi térben a bazis: a, = (;J a, = [ 22) , a térben pedig

1 0 0
ahova képez:b, =| 0 ||b, =|-1|b;=| 3
-1 2 =5

Mo: Mivel a kiindulési tér és a képtér bazisa eltéré, a T~ - A - S, dsszefiiggést hasznaljuk,

- 1 0 0 1 00 -9 6
aholS=[5 2},ésT: 0 -1 3|.T'=|3 5 3|, T'-A-S=|-5 38].
-1 2 =5 1 2 1 0 12

. . ‘o . C el e . 0 1
3.Legyen az A: R* - R’ leképezés matrixa a kanonikus i,j bazis par esetén A= L J .

Add meg a leképezés matrixat gy, hogy a kiindulasi térben is €s a térben is ahova képez a

bazis: a, :[;}gz =GJ



2 4
4. Legyen az A: R* » R’ leképezés matrixa a kanonikus bazis parban A=|1 -1|. Add meg a
0 3

leképezés matrixat ugy, hogy a kiindulasi térben a bazis: a, = @J a, = {_23] , a térben pedig

ahova képez:b, =| 0 b, =| 1 by, =|-1].

-2 —4 3

. . o . caq ey . -1 1
5. Legyen az A: R* — R’ leképezés matrixa a kanonikus i,j bazis par esetén Az{ . 0} .

Add meg a leképezés matrixat ugy, hogy a kiindulasi térben is €s a térben is ahova képez a
, . 2 1
bazis: a, =( j,gz =( J
6 4
2 -1

6.Legyen az A: R* - R® leképezés matrixa a kanonikus bazis parban A=|{3 0 |. Add meg a
1 1

leképezés matrixat tigy, hogy a kiindulasi térben a bazis: a, = (;J a, = ( 42] , a térben pedig

1 0 0
ahova képez:b, =| 0 b, =| -1 |b, =| -4].
3 1 5

. . . . Ce e, . 0 -2
7.Legyen az A: R*> — R’ leképezés matrixa a kanonikus i,j bazis par esetén A= L 0 } .

a, Add meg a leképezés matrixat ugy, hogy a kiindulasi térben is és a térben is ahova képez a

bazis: a, :(3}@2 :(3

crer

0 2
8. Legyen az A: R* -» R’ leképezés matrixa a kanonikus bazis parban A=| -1 1|. Add meg a
4 1

leképezés matrixat gy, hogy a kiindulasi térben a bézis: a, = [_22], a, = (_14j , a térben pedig

ahova képez:b, =| 0 |,b,
-1

I
B~ - O
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9.Legyen az A: R*> — R* leképezés matrixa a kanonikus i,j bazis par esetén A= L 0 } .

Add meg a leképezés matrixat ugy, hogy a kiindulasi térben is €s a térben is ahova képez a

bazis: a, :G],gz ={§J



3 1
10. Legyen az A: R*> —» R’ leképezés matrixa a kanonikus bazis parban A=| 1 2|. Add meg
-1 0

a leképezés matrixat tigy, hogy a kiindulasi térben a bazis: a, :[ 33} a, = [ 5 j , a térben pedig

1 0
ahova képez:b, =| 0 |,b, =| 1 | b, =
4 -1 —4

0 -1 2
11.Legyen az A: R’ — R’ leképezés matrixa a kanonikus bazis par esetén A = { 3 0 4}

Add meg a leképezés matrixat ugy, hogy a kiindulasi térben a bazis:
1 2 -1

a =|—-1|a =|0|a =| 3 | ésatérben ahova képez: b, = ﬁj,lgz :(: Zj
1 4 0
-2 -3 1
12.Legyen az A: R’ — R’ leképezés matrixaa b, =| 2 | b, =| 1 | b, =| 0| bazisban:
-7 4
2 0 -1
Agg =1 2 0 |. Add meg a leképezés matrixat a kanonikus bazisban.
0 -2 1

2 -1 0
13.Legyen az A: R® — R® leképezés matrixa a kanonikus bazis par esetén A = [0 3 2}

Add meg a leképezés matrixat ugy, hogy a kiindulasi térben a bazis:

2 1 0
a =|0}a =[-2|a =| 4 | ésatérben ahova képez: b, =(3J,t_)2 =(_ Sj.
2 1 -1 2 -
1 3 0
14. Legyen az A: R®* — R’ leképezés matrixaa b, =| 0 |,b, =| 1 b, =| 2 | béazisban:
2 3 -4
-3 0 1
Agg =| 0 2 -2|. Addmeg a leképezés matrixat a kanonikus bazis par esetén!

-1 4 0



15.Az 4:H% — B¥ Jeképezés tiikrozi a vektort az x-y tengelyek altal kifeszitett sikra, az igy
kapott vektort kétszeresére nyujtja, végiil elforgatja 90 fokkal a z tengely koriil (pozitiv, x—y
iranyba). Hatarozza meg a leképezés matrixat az ijk bazisban! (Ez igazabol nem sas-tas, csak
szimpla hogyan kell felirni leképezés matrixat tipusu feladat)

16. Adott az A leképezés matrixa a kanonikus I, | és K bazisban felirva. Hatarozza meg
ugyanezen leképezés matrixat, amely a by, by, bz bazisban felirt vektorok képét a ¢, C;
bazisban adja meg!

1] 1 2
A= I-*1 -[IE -zﬂl* = I:g]'bs B [-UI], = I-u']_} = I_..: ]f = I_EHI

Trukkosebb feladatok

1. Egy A homogén linearis leképezés a kovetkezoképp rendel térbeli vektorokhoz sikbeli
vektorokat:

-0 (1)-0 (2)-6
(g) (2} % (1} -21 {nl Adjuk meg ezek alapjan az A matrix alakjat, ha

1 -1 2
e=(z)e=(i)e=(2) »
a) a térben a megadott bazis az 3 0 -1/, a sikon pedig a szokasos £ és <
vektorok!

. . . . i'= (1} .}'. = l:z}
b) a térbeli bazis ugyanaz, mint az elébb, de a sikban attériink az =~ Q. — 4
bazisra!
c) a sikbeli bazis az eredeti I és I de a térben attérink az
g=g+b L=g-8 £ =2¢ bazisral

2. A V1 vektortér bazisa legyen 121 | a Vz vektortéré pedig &z-22. £z |
a) Irja fel annak az «¥:13 — ¥ leképezésnek a matrixat a fenti bazisparban, amely az aldbbi
hozzarendeléseket végzi!

&1 = Bz-g3 By = —8@g -t 2k - 20
b) Hogyan véltozik meg a matrix, ha a Vi-beli bazisban felcseréljiik az 21 és 21 vektorok
sorrendjét? Miért?
c) A Vi vektortérben attériink az 1 = @1~ 28, By =281+ 81 bazisra. Hogy néz ki az 4j
matrix?

3 Adott a sik vektorain az a linedris leképezés, amely minden vektort el6szor elforgat pozitiv
iranyba 90 fokkal, majd a kétszeresére nyujt.

a) Adja meg a leképezés matrixat a sik szokasos bazisadban!

b) Hogyan valtozik a leképezés matrixa, ha a képtérben i, j helyett a -j, i vektorok alkotta
bazist vessziik?



4. Adott a sik vektorain egy linearis leképezés, amely minden vektort elészor a
haromszorosara nyujt, majd elforgat negativ irdnyba 90 fokkal.

a) Adja meg a leképezés matrixat a sik szokasos bazisaban!

b) Hogyan valtozik a leképezés matrixa, ha a képtérben i, j helyett a j, -i vektorok alkotta
bazist vessziik?

5. A V1 vektortér bazisa legyen €181 a Vz vektortéré pedig 8z 22z |

a) Irja fel annak az «¥:13 — ¥ leképezésnek a matrixat a fenti bazisparban, amely az aldbbi
hozzarendeléseket végzi!

by = Blalz- )

@y = @g+4bg

b) Hogyan véltozik meg a matrix, ha a Vi -beli bazisban felcseréljiik az 2z és 2z vektorok
sorrendjét? Miért?

c) A Vi vektortérben attériink az 81 = 285 =By, By =21+28 bazisra. Hogy néz ki az 0
matrix?



